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a )  E l  á r e a  a  c a l c u l a r  s G !  e n c u e n t r a  e n  e l  i n t e r v a l o  f x o ; x " J

{ { i E .  1 1 1 ) .  E n  e l  i n t e r v a l o  [ x o ; x . J  l a  c u r v a  s e  e n c u e n -

t r a  b a j o  e l  e j e  x ,  l u e g o  p a r a  c a l c u l a r  e l  á r e a  c l e  e s a

p o r c i ó n  c l e l  p l a n o  s e  p l a n t e a  e l  m ó d u l o  d e  l a  i n t e g r a l

d e f i n i d a  e n  e s e  i n t e r v a l o r  y  € n  [ x r ; x r l  l a  c u r v e  s e  e n -

c u e n t r a  p o r  e n c i m a  c t e  d i c h o  e j e r  F o r  t a n t o l

n  =  l [ l '  , r r ,  d x  |  *  ¡ ' "  / < * r  d x  ( r )
l - t o  |  1

C ¡ l l c u l o  d e  l o s  l l m i t e s  d e  i n t e g r a c i ó n

*o= O ¡ror dotor

, ,  y  * a  s o n  l o s  c e r o g  d e  l a  { u n c i ó n ,  l u e g o :

f ( x l  =  Q

- r " * 4 x - S = O

r t - 4 * + s = o
( x  -  3 l ( x  -  l l  =  O

x =  I
t

y  * r = 3

i

C¡l lcu lo dol  áre¡ .

Surtituycndo en (t) tcnrno¡¡

n =  l ¡ i r ( x r  d > :  l - l ] r , ' ,  o *
=  

l l " ( - x r +  
r x  -  s )  d x  
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- l  4 l - e + r s - e - f - 1 1-  
l - 3  r  t - s j

_ 4 4 A 2=  
s + g - 3 u -

b) c¿l lcu lo de los l ln l t r ¡  dr  in togr¡c ión (puntor  dr  in tcr-
eacción de log gráf icor  dc l r  funcione¡ l

9 { x )  -  l l x l
2

4 x - x r = $ _ s

l2x - sxto xe- 9

4 x 2 - l z x - g o o

f t ! / 7 1 ; ; - l ¡ ; =  -  n t G  _  t z - t T

1 2 + 1 7  2 9-  = t - 3 r é 2 5 o 3 1 6

" r = # - - 3 = - o , Á z s - - 0 1 6
C á l c u l o  d e l  á r c a

n  =  
¡ l  l " l "  ( s (x )  -  / t x r r  ox l

= ¡r 1"."[+,. - '"- * * s]a* |
= ¡l 1"."[ '  * o' - $ ] ' , I
=  l "  + z x z  - + ] : ; : " 1

=  
l s r s , a l + z ( 3 r 6 ) z -  

4 ( 3 , 6 ) t -  
[ s ( o , ¿ l + z r o , 6 ) r -  

a ( ; o s , d -  
] l

x
I  t 2

x =
¡

= 
l rs , rac  

-  . -o ,eec l  
I

=  
|  
r s .eec  +  o "9B4 l  =  ra , róB  u '=  17  u2  r

f-@-Ft
un prlsm recto t ler¡e por beso (E¡ tr lárrgulo roct lngrr lo,

uno de  c r4ros  ca te tos  r lde  610 c r  y  c l  o t ro  g rO c r .  S¡b . -

Es quc cl área de l¡  c.r¡ r¡yor cs de ZOO crt .  H¡l l¡  cl
vo lu rn  dc l  p r lsnr .

l l r



Regol ución

El  vo lum:n del  pr isma gc celcul .  r  t r rvÓ¡ d l  l r  fór lu l r

V  =  A . h  ( 1 )

Cono l¡ base es un triángulo rectángulo ¡u árr¡ a¡

igual  a l  reoiproducto de su¡  c¡ tetorr  luegor
l 1

A.= á 
. ó . I - 24 r' Aa= 24 crl- (2)

Cá l cu lo  de  l a  r l t u r r  d r l  P r i r ne

El áre¡ de l¡ c¡r¡ f leyor dol prisne egtl drtlrotnrdr

por  la  ¡ l turá de c¡ tn y  Por c l  lado ñ¡yor  d¡ l  t r t lngulo

r r c tángu lo  bagc  ( t a  h ipo t ¡nuse  a )  ( { i g -  112 ) '  l u rgo r
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En el AABC rectlngulo ln A
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F i g .  1 1 2

Surt i tuyrndo <2,

! - 2 4

lTftnpIET-I

e -

t

- ñ Á - t o  i  . = t o c r

luego rurtltuyrndo ¡n (S, ob-

trncmo¡

r, ' 2?3 ' zo (.t
(41  cn  ( l )  r e  t im r  qu r r

20  -  48O :  v -  4 rB  .  lQ t  c r t  t

toororrc do

? !  t Ó t o r a .

v

Sr qulcre conocar ol roltnn

do r¡¡¡ plezr cllf r¡drlc¡ con

hrrco cónlco corc t¡Éstr¡ l¡

f lgrne 115' seblcndo qr.r l¡

¡ltr.r¡ .¡ dc 1O'O cr y cl

1r¡ulo qrr forn lr gcnlcr¡-

trlz con l¡ b¡¡o d¡l cono os
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Resol uci ón

El  vo lumen de le p ieza se obt icne r r ¡ tá ,ndol r  ¡ l  vo lu-

ocn  dc l  c i l f nd ro  r l  d ¡ l  €ono ,  ¡É  d rc i r ,

Vr= V"r- V"o

En c¡ t r  c¡ ¡o e l  r ¡d lo y  l r  r l tur ¡  dr l  c l l tndro colnc idtn

con l ¡  del  cono,  lucgo

v - ¡ r h - i o r t n

v - 3 n r t h  ( t '

Lr ¡ltur¡ dc l¡ pirzr r¡ conocide, drbmo¡ srlculrr prl
v igoentr el  r¡dlo.

trn Eoo= !r

r -  h  l o- rFzr ' lr7ó3

l u e g o  u r -  3  
.  s r l 4 z  ( l r 7 ó J t r  t o

u
r ; . 5 r t 4 2 . S r l O B . l O

J

V"=  é5 r l  cmt  r

EJcr lc lc los (epfgrefr  9 l

l .  L¡  r l tura dr  un r rc tá,ngulo r ¡  r l  t r tp lo dr  ¡u br¡ r .  S i

¡u ór¡¡ rs d¡ lOB cnt, ¿cuálc ¡ori ¡u¡ dinrn¡ionc¡?

2. Un rectángulo tl¡nr 7OO crnz dr árc¡ y l lO ca dt p.rl i .-

tro. H¡ll¡ ¡u¡ dlnrn¡lonr¡.

3. Un rrctángulo tlrn¡ óló ozdr lru. Bl ¡r¡ bmr r¡ 6 o

o¡yor gu. ru rlturr, ¿cuÁlu ¡c¡n ¡u¡ dtmrnrlonr¡?

4. L¡ dlrgonrl dr un rrctAngulo nidr 2J cn y ¡u br¡r ZO cr
H¡ l l ¡  ¡u 1r¡ r .

5.  8 i  rn t r lp l lcrn l r ¡  d larn¡ lont¡  dr  un r rc tángulo r l
lru dr rgtt nu¡vo rrctóngulo r¡ rqulvrlrntt r lr Ur un

curdrrdo dt 26ri n dr l¡do. H¡llr le rltur¡ drl r rctón-
gulo pr ln i t ivo ¡ ¡b l rndo qut  ¡u bel r  c ldr  lO n .

6. Hrllr cl ár¡¡ dt un r¡ctlngulo cuye brtr y rlturr ¡on
rc¡pfcttve¡ncntr lgurlm ¡l lrdo drl tr lúngulo .gullatr-
ro y al exágono rrgulrr, lnrcrlto ln unr ctrcunfrrrnctr
dr  2O-m de d l lor t ro.

1 1 3
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7 - En tr l  peralclogramo ABCD
( f  i g .  1 f  4 )  ;

E :  punto  cua lqu ie r ¡  de  ÁE

6T v Ftr paian por E
m ll ñiD v x-F ll Ae
Prucba que:

A  a f i
E ¡ I '  E O D H

0 En r l  pare le logramo ABCD

( f  i 9 .  1 1 5 ) ;

ñ ' E - 4 5 n , Á D = t S m  y

¿ A - 7 O o

H ¡ l l ¡  A

I
I
I

F i C .  I  l 5

9.  En o l  parr l t logreno ABCD
( f i 9 .  1 r 6 ) ;

1 A -  4 5 o r f f o 4 3 n  y

h  ¡  1 5  m ,

H ¡ l l r  A
A¡CD

AICD

0

lO.  L¡  e l tur t  d¡  un t r iAngulo rqut la t r ro o idr  6.g2 m .  Ha-
l l ¡  ¡ u  á r r r .

I t .  Dc¡n¡c l t r t  gur  c l  ár¡ ¡  dt  un t r lángulo tqul lAtero en
función d¡ ¡u eltura h t¡t l d¡d¡ por l¡ fór¡nulr¡

^ F.2fr^ = T
12.  Un lngulo .gudo dr  un t r i lngulo r tc tángulo n idc SOo y

¡u l r l ¡  15,  84 r t  .  C¡ lc . r l r  l ¡  lc rg i tud dr  ¡u¡  cr t ¡ to¡ .
13. L¡ diegonel n.yor de un ronbo ¡idt 40 ¡ y uno dr ¡ur

l ¡dos 25 m .  Hr l l ¡  l ¡  o t r ¡  d iegonel  y  su ár le.
t 4 .  t n  l ngu lo  de  un  rombo  m ide  t l l r t o  y  l a  d iegone l  opue r -

t r  e  d icho ángulo A1246 ¡n .  H¡ l l ¡  e t  l ¡do dr l  ronbo y
¡u ársa.

f5 .  S i  l r s  b r ¡ c ¡  d r  un  t rapec io  ¡ i d rn  44 .y  56  n  re rp ¡c t i -
v¡¡nr¡rte y ¡u ¡ltur. es de ZO a . ¿Cuál es su L,rea?

tó.  L¡  b¡sc oenor de un t repccio r ¡  lo¡  
$ O" f r  meyor y  le

!
¡ l t u r e  f c s  

i  d c : . a  c i i f e r r n c i ¡  d e  l a s  b ¡ s c s .  S i  ¡ u  A r c r

L 7 .

1 8 .

1 9 .

20.

A

á

b l

2 1 .  T r

I ¡

l ¡

c l

d r

l ¡

d i

r ¡

a .

P

A

c

F i g .  I  l 4

F i g .  l 1 ó

1 1 4



e s  d e  3 7 2  m z  ,  c a l c u l a  l a s  b a g e s  y  l a  a l t u r a .

L 7 -  L a  b a s e  m e n o r  d e  u n  t r a p e c i o  r e c t á n g u l o  m i d e  1 2  c ú n  ,

e l  l a d o  n o  p e r p e n d i t r u l a r  a  l a s  b a s e s  t 4 r 1  c m  y  e s t e

fo rma con la  base meyor  un  ángu lo  de  45o.  Ca lcu la  e l

área del  t rapecio.

18.  En un t rapecio isósceles sus

c a d a  l a d o  4 7 1 4  c m  .  H a l l a  L a

y  e l  á rea .

19.  En e l  t repecio ABGD

( f  i s .  t r  17 ,  I  EE  r  ñE ,

ñ F r A E
Prueba que:

A = A-g  [m*or l" a ¡ c D  2  [ _ -  
- )

bases miden 45 y 75 cm y

medida  de  sus  d iagona ler

A

A

F i g .  l t 7

Haciendo centro en cada uno

de lo ¡  puntos  n¡d io ¡  d ¡  lo ¡

lados del cuadredo ABCD

( f i g .  1 1 8 )  ¡ a  h ¡ n  t r r r r d o  ¡ r -

rn ic i rcun ferenc ias  t rngentm I

les  d iagone lcs ,  un ióndo¡ ¡  lo ¡

extrcmos dc su¡ di lnrtror por
a

aegmcnto; prre fororr l¡ cruz

d¡  l ¡  f igurr .  S i  AE -  20 cm

F i S .  1 1 4  h a l l ¡ l

a )  e l  á re¡  de  la  { igura  no  rayrde ,

b )  É l  á r e a  d e  l a  f i g u r e  r e y e d r ,

2t. Tomando corno di lmetro el

ledo de un octógono rcgg

le r  ¡e  han t razado ¡ :n i -

c i rcun f  e renc l l s ,  {o rnán-

dose el área rayada dtr

l a  f i g u r a  1 1 9 .  S i  e l  r a -

d i o  d e l  o c t ó g o n o  n i d e  1 0  m  ,  h a l l a

ra  rayada.

F í E  . 1 1 9

e l  á ree  de  l a  f i gu-

1 r 5



1 1 ABCD: trapecio de base ñF

( f  i s .  12o ,  '  EE  r  AE ,

E: punto rnedio de ÁE

O: punto nedio de EE

D d = 6 1 0 c r n ; f f i = l O c o ;

eF = 4rO c¡n .

Hell¡ ol Area sonbread¿.

F rg .  l 2O

23.

E l  s i gu ien te  cue rpo  ( f i g .  l 2 l t

{ o rmado  po r  un  c i l i nd ro  c i r cu -

lar  rector  un cono c i rcu ler

recto y una geniesfer¡ .  S i

r  =  S IOO cm y  l a  ¡ l t u ra  de l  c i

l i nd ro  es  lO rO  cm .  Ga l cu l ¡  c l

voluoen so¡nbreado.

24.

Fig.  lz t

C¡lcul¡ rl volunrn del cuerpo

r¡pr¡srnt¡do cn le {igurr 122

¡ i ¡

a = 6 O r o o ¡ r = 3 r O O  c n  v
la a l tur¡  dr l  cono es 1r5O cn

Fis.  1?,2

25. El áre¡ de la base de un ortoedro rcctangul¡r cr de

48rO nt  ,  le  de una cara la tera l  42rO s 'y  la  de un

pleno d iagonel  determinado por  dos ¡ r is tas la tera les

TO'O mt .  C¡ lcu la e l  área l ¡ tera l  de d icho cuerpo.

2ó.  L¡  a l tura de un pr ism¡ recto n ide 610 rn ,  Eu bage e3

un rectángulo en el que uno de sus l¿dos es el doble

del otro y el lrea total del cuerpo eE de 144 rnt.

Calcula la  longi tud dr  una de las d iagonales del  pr is-

m e .

27.  La base de una p i ránide es un t r iángulo rectángulo

isósceles de h lpotcnuo¡ igu. l  e  2rB2 o .  L¡  ¡ r is t ¡  l . -

ter ¡ l  qu€ cont iÉne ¡ l  vór t ic¡  del  ángulo r ¡c to dc d i -

r r 6



c h o  t r i á n g u l o  e s  p e r p e n d i c u l a r  a  l a  b ¡ s e  e  i g u a l  a

S ' O O  m  .  C a l c u l a  e l  á F e e  t o t a l  d e  l a  p i r á m i d e  y  e l  v o -

lumen.

2€ | .  Ha l la  e l  vo lunen de  un  cubo sab iendo que la  suma de

t o d a s  E u s  e F i s t a s ,  d e  l a s  d i a g o n a l e s  d e l  c u e F p o  y  d e

l a s  d i a g o n a l e s  d e  l a s  c a r a s  e s  Í g u a l  a  3 ?  m  .

2 9 .  L a  g e n e r a t r i z  d e  u n  c o n o  e s  i g u a l  a  l a  l o n g i t u d  d e  l a

c i r c u n f e r e n c i a  b a s e  y  s u  á r e a  l a t e r a l  g r O  m '  .  D e t e r -

m i n e  l a  a l t u r a  y  e l  v o l u m e n  d e l  c o n o .

3O.  Ca lcu la  e l  vo lumen de una es fera ,  sab iendo que un

c f r c u l o  m e n o r  d e  á r e a  i g u a l  a  1 2 , 5 6  m z  d i s t a  d e l  c e n -

t r o  d e  e l l a  l r 5  m  .

31 .  Congervando la  base de  un  cono de  5rO cm de r ¡d io  v

30 cm de a l tu ra ,  se  ob tuvo  o t ro  cono desperd ic iando

471 cm8 dn su  ra te r ia l .  ¿En cuántos  cent f r ¡e t ros  d ismí -

nuyó la  a l tu re  de l  p r ioer  cono?

52.  En un  cubo de  ar is te  2 rO cm se  hace pasar  un  p lano por

los  puntos  ned ios  de  t res  a r is tas  concur ren tes  en  un

v é r t i c e .  H a l l a  e l  á r e a  d e  l a  s e c c i ó n  y  e l  v o l u n e n  d e l

cuerpo que resu l ta  s i  a l  cubo se  le  qu i ta  la  csgu ina

as f  de tern in ¡da .

35 .  Ca lcu la  e l  á rna  de  la  reg ión  conprend ida  en t re  la  cur -

v a  y  e l  é j e  x .

a l  f (  ¡ )  =  6 x  -  x a  b l  / ( x )  -  x 2 +  5 x  +  6

c )  f ( j x l  = * t * x t - 6 x  d )  f  . x l =  s e n x  ;  O S r < < 2 n

e l  f ( x t  =  I  +  c o : r  x  ¡  - n  S  x  I  n

r'
f  t  f  k l  =  I  x  -  I  ¡  O  S  x  3  2

34.  H¡ l l ¡  e t  área comprendide entre las curvas:

e t  f ( x l  = x + 3  ;  9 ( x ) = x 2 - S

b l  l l x l -  2 x z + 5 x  i  g | . x r = 2 .  x '

c l  f  l x l  -  l cn  x  ¡  g ( x t  -  x2 -  ax

. l - r
ó l  l l x l  o l  x  |  9 ( x )  = 3 x

e )  l ( x t  =  * t -  2 *  i  g ( x l  =  . , f ;

t )  l l x l  =  c o s  x  r  O  f  x  <  2 n  i  g ( x )  =  1

I t 7
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Epfgrefc t
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+ )  Q , 3 4 7  9 )

k )  t o  l . )

E 4 meses

h )  - o , 1 4 4  i )

m )  
t  n )
3

c )  O  d )  -  1 1  
e )

a

E 9  p rob lemas

t  1 9

- 2 , 5  j )  - l ;

2 r 8 3

:  r )  r r 4 z  e )  - s r s 7

2

9

1

[ - I7 l  nayor :  f  IOOO ,  Segundo¡  1600 ,  Terceroz  *29QO

FE-l rse,zz Wl 3e8,5 ks EI-| rs,zo

IFJ 1 sso L lZ{J 3 oo4,5ó cab

@ 76,s2 @ 4oB ha l'E-J *sso

@ 1so,o6 m lE-l zoo L [3il s

lSZl cerca: 55,1 m ; Area¡ 74,7 mz [5ll g¿ mt

[gl sa47,a E 5 [3Zl gB cms

@ z ,z . toz  cmt  l f f i - l  s ,z .1o 'ga lones  [F l  1 ,6  dmr

Í?d l  " )  
98  cmz b)  5 ,3 .102 cmt  [TT l  e ,5  cm

Ep lg ra fe  2

I - T l  " ¡  
1 O a  +  l g b  +  1 6 c ;  V . N :  1 5  b )  a  +  b  -  c ;  V - N :  3

c )  5b  -  t ox  +  syz ¡  v .N :  -4 ' / ;  d )  - 4x  -  2y  i  V .N :  -L r7

e )  2 6  +  2 c  +  Z x Y  -  V z e ;  V . N : 1 , 5  { )  2 a  - b  - d  ¡  V . N : f

|TE- |  la  No.2

lEl 3o ¡rin

Wl etz

g ) 3 a + x ¡ V . N : *

i )  , ' -  3 * y ' *  2  1  V . N :  
-

[? l  "¡  " t -  
b '

c )  3 x 2 +  7 x  -  6

e ) n " * n l

q )  5 x 2 -  1 r 5 x  -  o r 5

c ) 7 - 2 x ¡ V . N : ó

c )  4 a b  ;  V . N : 8 5 ' O B

g )  2 m 2 -  2 m ;  V . N : 4

h ) 2 a - 2 x i V . N : O

b )  x z +  4 x  -  2 1

d)  9y2+ Laxy  +  4xz

f )  - * t  *  l l x  -  3 0

h ) B p ¡ - 4 p 2 + ? o - *

d )  9 e t -  + b '  ;  V . N : l

f )  4 x 2 +  x + 5 ; V . N : L 1

h )  - T p t *  3 p  -  1 7  ;  V . N ¡ -  a

i )  - z x 2 -  9 y ' *  g * y  +  4 x  -  6 y  j )  2 5 y 2 -  3

k )  8n r -  125

m )  t ^ * " *  s * ^ t 8 +  * ^ t t -  * ^ t o

I  )  a ¡ b t + 3 a 2 b 2 c t * 3 a b c ' + c ó

E  " l  
9 ¡ ' +  l 3 e  +  3  ¡  V . H : f  

' U l  
4 a 2 +  4 a  +  2  i  V . N ¡ 4 , 4 B


